@complica Matematica

Alex Amaral

AOVIVO (Alan i)

Geometria Analitica: Vetores

contelido pertence ao Descomplica. Est4 vedada a cépia ou a reprodugio
nao autorizada previamente e por escrito. Todos os direito reservados.



@complica
AOVIVO

Geometria Analitica: Vetores

1. Sejaax + by + cz + d = 0 a equacgéo do plano que passa pelos pontos (4, —

perpendicular ao plano 3x — 2y + 5z — 1 = 0. Calcule a raz&o d/b.

2. Considere r e s retas no R3 definidas por:

X =2t .
Jx+y=z+1=0
r:qy=1-t ,telR es:{
] {2 -y+2=0
z=2+3t

Se @ o angulo formado pelas retas r e s, entdo, quanto vale cossec(

3. Considere:
= a X -t 2 w3
a) Vis Vs Vyevy vetores ndo nulos no K-,
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2,2)e(l,1,5)eé

b) A matriz [vi] que descreve o produto escalar de viporv;,1=si=<4,1=<j<4e que é dada

abaixo:
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¢) O triangulo PQR onde QP =V QR =V3

Qual o volume do prisma, cuja base € o triangulo PQR e a altura h igual a duas unidades de

comprimento?

4. Um paralelepipedo retangulo tem dimensdes x, y e z, expressas em unidades de
comprimento e nessa ordem, formam uma P.G. de razdo 2.Sabendo que a &rea total do
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paralel_epl’pedo mede 252 unidades de area, qual o angulo formado pelos vetores U= (x-2, y-2,
z-4) e W=(3,-2,1)?

5. Considere X. ¥ ¢ Z vetores do R2 que satisfazem o sistema:

Quanto vale o produto X-Vx7?
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1. Sejam u e v os vetores normais dos planos:
u=(a,b,c)ev=(3,-2,5)
E nos dito que os dois vetores sdo perpendiculares, logo seu produto escalar é zero.
3a-2b+5c=0—5c=2b-3a...)
Utilizando os pontos dados no respectivo plano temos:
4da—-2b+2c+d=0...(l
a+b+5c+d=0...()
Para resolver esse sistema vamos substituir (I) em (l1). Isso nos daré a seguinte relacao:
2a=3b+d...(IV)
Por fim, usando as relacdes (1), (II) e (IV) em conjunto teremos:
15b+12d=0—>d/b =-5/4

2.
[x+y=2z-1 2
S3X=-1SX=—= A y=2X+Z2Yy=——+2
12?( —-—V=— 3 3
1
X ==
3
. _ 1 2 .
Escrevendo a equagdo da reta s na forma paramétrica, temos: |y=—-=+t, te X,
z=1

O vetor diretor dareta r ¢ r(2,-1,3) e o vetor diretor da reta s é 5(0,1,1).
Seja 0 o angulo entre as retas r e s, entdo

r-s=llHlcos8e> 2-0+(=1)-143-1=4/22 + (=1)? +32 . J0? + 12 +12 - cosB

C?COS():#:LESCHB():l—( ! )-zé
Via2 1 N
JT_az

6

6
Portanto, temos; sen = —= < cossec =—x =

Vi

(=)
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3.
I
l\a “vxlcose--l@\/_ J— cos()-—lc:>c039~—7
b
BB
SpoR =—|v5||\ [senB— ;ﬁ i L )/g, -
&,
Vl’RlS?le =SPQR ‘h= 7'2 =af5 w.v.
4.
PG:x,y,z derazio2 = y=2x A z=4x
StoraL =2(xy+xz+yz) =2(2x7 +4x7 +8x% | = 28x* =252 > x =3
Logo, i=(x-2,y—-2,z-4)=(1,4.8) ¢ & =(3,-2,1).
Sendo 0 o dngulo entre os vetores u e W, temos:
TRRTY 1,4.8)-(3,-2.1
cos0 = o = ( HE ) A £+ X J—.:Ozmccosﬂ
illw]  J1+16+640+a+1  9Ji4 2
S.
Ly 1 z=(2, Jxlylz-l 1, 2) Jrir)"l;'-(l )
12y 132=(5, 2, ‘3) = y122=(3, 1, 6) & y122=(3, 1, 6)
X+ 4y+92-—(15 —6,-24) { 3y+82=(13,-5,-22) t 7=(2.-1,-2)
ox=(1,-12):y=(-1,1,-2);7=(2,-1,-2)
1 =1 2
O produto pedido € o produto misto dos trés vetores, entdo X-yx7z=(-1 1 =2/=0.
2 -1 =2
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