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Trigonometria: Funcoes Inversas

1. Determine o valor de y tal que y = tg(arcsen 2/3)
2. Sendo y = sen(arc tg 3/4), entdo qual o valor de 1 — y2

3. Qual valor de x satisfaz a equacéo sen(arccotg(l + x)) = cos(arctg(x))?

37
arcsenx +arcseny +arcsenz = —,

4. Seja 2 onde x, y e z S80 nimeros reais pertencentes ao
9
100 100 100
. . Xo+y " +z = %101 | /101 | 101"
intervalo [-1,1]. Determine o valor de y

5. Sendo y = sen(arccos(1/2)), no intervalo [0,11], determine o valor de 2.sen(45°) — 2y.
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Gabarito

1. Sejaw = arcsen 2/3. Podemos escrever senw = 2/3. Precisamos calcular o cosw. Vem:
sen2w + cos?w = 1 (Relacdo Fundamental da Trigonometria).
Substituindo o valor de senw vem:
(2/3)2 + cosw = 1 de onde conclui-se: cos2w =1 - 4/9 =5/9.
Logo:
COSW =
+V 5/ 3. Mas como w = arcsen 2/3, sabemos que o arco w pode variar de
—-90° a +90°, intervalo no qual o coseno é positivo. Logo: cosw = +V 5 /3.
Temos entdo: y = tg(arcsen 2/3) = tgw = senw / cosw = [(2/3) / (N 5/3)] = 2/\'5
Racionalizando o denominador, vem finalmente y = (2V 5)/ 5 que é o valor
de y procurado.

2. Sejaw = arc tg 3/4. Podemos escrever:
tgw = 3/4 b senw / cosw = 3/4 b senw = (3/4).cosw
Da relacdo fundamental da Trigonometria, sen2w + cos2w = 1, vem, substituindo o valor
de senw:
[(3/4).cosw]2 + cos2w = 1\ 9/16.cos2w + cos2w =1\ 25/16 . cos2w =1
cos2w = 16/25 b cosw = + 4/5.
Como w = arctg 3/4, sabemos da definicdo da funcéo arco tangente que w varia no
intervalo
—90° a +90°, intervalo no qual o coseno é positivo.
Logo, cosw = + 4/5.
Mas, senw = (3/4).cosw = (3/4).(4/5) = 3/5, e portanto:
y = sen(arctg 3/4) = senw = 3/5
Assim, 1 —y2=1-9/25=16/25.
3. Desenvolvendo a igualdade, temos:
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sen(arccotg (1 + x)) = cos(arctg(x))

1. arctgx = @ = tga = x < cos(arctg(x)) = cosa

sena sena
tga =——=X=>|COSat = ——
cosa X

2.arccotg(l+x)=pg =cotgpf =1+ x < sen(arccotg(l+ x)) =seng

cosf =X+1=|senps =
senfj X+1

CcoS sena
P = —— => XCO0S f = XSena + Sena = X2C0S2 3 = X?sen?a + 2xsen?a + sen?a

X+1 X
X2 (1—sen?3) = x2sen2a + 2xsen2a + senZa = X2 (1—€0s2a ) = X2sen?q + 2xsen2a + sena

cotgp =

3.senf =cosa =

4. sena # 0 porque sendo, teriamos uma indeterminagdo. Sendo assim, temos que:

1
X2 SBq = X2 S + 2X Sem2e + Sea. = X = XL + 2x+1= 2x=-1< x=-2
—Z <aresin< — 3 .
4. Devemos saber que 2 2, a Unica forma para termos 2 sera quando o0s

. . . arcsinx = arcsiny = arcsinz =
arcos assumirem seu maximo valor. Assim vamos ter,

o] S

Logo,
.
r = sin —
2

r=1

Desta forma temos,

Portanto,
9 9
100 | 100 , _100 _q_ ¥ _
T4y e 7101 | 101 | 101 =3 3 _IEI
5. Sendo u = arccos(1/2), entdo cos(u) = %%
Assim, u = 11/3. Como y = sen(u), entdo, y = sen 11/3 = V3/2
Sen(45°) = \3/2, assim, 2.sen45 — 2y = 0.
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