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Numeros Complexos IV

1. Considere os nimeros complexos da forma z(t) = 3! + t.i, naqualt e R e i é a unidade
imaginéaria. Os pares ordenados (x, y), em que x e y sdo, respectivamente, a parte real e a parte
imagindria do nUmero complexo z, definem o grafico de uma fungéo da forma y = f(x).

Como é classificada a fungéo representada pelo gréfico assim definido?

2. Considere o seguinte nimero complexo: z=(1-1i)/(1+ i«/§)
Ao escrever z na forma trigonométrica, quais serdo os valores do médulo e do argumento?

3. Um matematico, observando um vitral com o desenho de um poligono inscrito em um
circulo, verificou que os vértices desse poligono poderiam ser representados pelas raizes
clbicas complexas do namero 8.

Qual a area do poligono observado pelo matematico?

4. Considere no Plano de Argand-Gauss os nimeros complexos z = X + Vi, onde i=+/-1 e cujos
afixos sdo os pontos P(x, y) € R®

Dada a equacgéo (z—1+i)* =1, sobre os elementos que comp&em seu conjunto solucéo, é
verdade que apenas um deles é imaginario puro? Justifique.

5. Se (1+i)(cos%+isen%j =X+Iiy, em que i é a unidade imaginariae X e y sdo nimeros

reais, qual é o valor de \/§-x+y?
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Gabarito

1.

Logaritmica.

SOLUCAO:

Se a parte real representa x, temos que x = 3!; e a parte imaginaria representa y, entéo,
temos y = t. Assim, x = 3, ou seja, y = logs x (definicdo de logaritmo). Por conseguinte, f(x)
é uma funcéo logaritmica.

Q e 1z , respectivamente.
2 12
SOLUCAO:
o L (—.I] 1-iV3-i+isf3_1-1.3-i-iy3 _1-V3 1443 .
1+i3 | 1-i3 1-3i2 1+3 4 ﬁL
2
ii-p|2|\/a2+bz\/(¥] [ 1+\/_j _% 1M+3)+(1M+3)=
Assim, teremos nosso modulo igualap_% 4+4:— NFR= p:%.
1-3
senf=—=—24 _ —send= 1_\/g-i:se 6?:—\/5+\/g.
P 2 4 2 4
2
iii.
1-+/3
cos¢9:3:chos@:u-izcosﬁz\/E_\/g
P Q 4 2 4
2

S0 ﬁ(“ﬁ) 13 [, Tix
J3+1 12

3\/§ u.a.
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SOLUCAO:
l

360°
i. Sabemos que os n vértices, solucdes de z", ficam angularmente equidistantes de um angulo de

360°

neste caso, n =3, entéo, a, = =120°.

1 1
ii. Para descobrirmos o raio do circulo circunscrito, temos r = |z|n ,isto &, r = 8% = 3/8 = 2. Portanto, te-
mos um triangulo equilatero inscrito num circulo de raio 2.

lf

iii. Sendo o centro do circulo também o baricentro desse triangulo, teremos que r —éh equeh=
2= Z'J_ o 1=23.
3
2
12,3 (2\/5) 3 4.33

iv. A &rea do tridngulo equilatero € dada por A= e . = o A=33ua

4. Sim. Justificativa.

SOLUCAO:
-1
i (2-1+1) =1 (2-1+1) = A = (2-1+i) = 1"
i
z-1+i=-1= z=—i (imaginario puro)
z-1+i=-i=z=1-2i (complexo)

z-1+i=1=z=2-i (complexo)

z-1+i=i=z=1(real)

iii. Portanto temos uma Unica solugdo que é um imaginario puro.

5. 6

SOLUCAO:
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. T . T iz . iz
iI.cos| — |+isen| — |=e2 = 1+i=+/2 24
)il ] 2

i, V2-e2.e4 =x+iy=>2-€% =x+iy

i, —+il-—=X+iy&SX=—ey=—
Y 2 y 2
: 2 6 6 b
V. V3X+y=43- —+ —=—"T4+ "=
\/_ Y \/— 2 2 2 2

Por conseguinte, temos que: +/3x + y = /6.
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