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1. Considere 0os numeros complexos w = 4 + 2i e z = 3a + 4ai, onde a e um namero real

.- .. . . . . . , . , |Z
positivo e i indica a unidade imaginaria. Se, em centimetros, a altura de um triangulo é | |

base é a parte real de z.w, determine a de modo que a area do triangulo seja 90cm2.

ea

2. Quatro numeros complexos representam, no plano complexo, vértices de um
5.
A . s 2,=-3-3i z,-1, 2" 15! .
paralelogramo. Trés dos nimeros sdo %1 = ,f271e 2, O quarto niUmero tem
as partes real e imagindria positivas. Calcule esse numero.

3. Trés numeros complexos estédo representados no plano de Argand-Gauss por trés pontos
que dividem uma circunferéncia de centro na origem (0,0) em partes iguais. Um desses
numeros € igual a 1. Determine os outros dois numeros, faca um esboco da circunferéncia e
calcule a area do triangulo cujos vértices sdo os trés pontos.

4. Considere o complexo 2 2 onde i=v—1_ Encontre o nimero complexo v cujo
maodulo é igual a 2 e cujo argumento € o triplo do argumento principal de u.

\n
5. Determine o menor inteiro " 21 para o qual (\@* ') é um namero real positivo.
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1. Calculando os valores da base e altura do triangulo, temos:

z =3a+4ai
[ { " — altura =+/(3a) + (4a)? =+/9a’ +16a’ =~/25a% =5a
altura =z
i) {jvz_ia:;a' — base = Re[(3a + 4ai)(4+ 2i)] = Re[L2a + 6ai +16ai + 8ai? | = Re[L2a + 6ai + 16ai —8a] =

= Re[4a + 22ai]=4a

" (base)x(altura)
Area =

i) 2 = —(43);‘(5"")
Area =90

:9O:>20a2:180:>a2:%:>a=\/§:3

As diagonais de um paralelogramo cortam-se ao meio. As coordenadas do ponto médio
entre dois pontos sdo as médias aritméticas das coordenadas desses pontos.
Identificando as coordenadas dos complexos, temos:

2, =(1,0) 04>
5\=pPM |11 2 =(o,5j
23: —1,5 2 2

4
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O ponto médio entre Z2 e Z3 € 0 mesmo entre Zl e Z4.

(o]

{21:(—3,—3):PM =(ﬂ,_3+YJ:>

z,=(x,Y) 2 2
—3+X
NI x—3=0 X=3
~3+y 5 |4y-12=10 y=2742=1_21
2 4

Logo, z, :3+1—21i

3. O moddulo do complexo sera o raio da circunferéncia que vale 1. O tridngulo equilatero
divide a circunferéncia em trés arcos congruentes. Logo, cada afixo esta distante do

27
outro consecutivo de 120°ou 3 . -
LB
2, =1=7|= /(1) +0% =1 [ 2 EJ <
sen6?1:9 02=O+2—”:2—7[
l:>6?l:0:> 3 3 s
1 2r 27  Arx {00} (1,0) e
cosf, =~ Op=—+—=—
1 3 3 3
2r . 2r: 143 <
z,=2,=1 cos—+isen— |=| - =,— [J,EJ
3 3 2 2 27z
=
4dr . Arx 1 43
z,=2,=1 cos— +isen — |=| —=,——
3 3 2 2

A érea é calculada aplicando a metade do médulo do determinante das coordenadas:
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1 0
Al 1 43 _1{{&@}_%{&@”_1[@@} 1[#} 33
202 2 1212 2 4 4| 2 2 | 2| 2 | 4
1 43
2 2

Escrevendo o complexo “u” na forma trigonométrica e verificando as condi¢des, temos:

=P dimpd= [ 2] (3] -3

1
send _;_1 T T
Y12 r_ |6.=3 <=2
=6 =" 6 2
V3 ° =2
COSG —L:E
1 2

V= 2(003Z +isen Z] =2i
2 2

Escrevendo o complexo na forma trigonométrica, temos:

z:«/§+i:>|z|:\/(\/§)2+(1)2 =/3+1=2
1

T2
T . T " nrx . Nz nx nrzx
2" =2/ cos| — |+isen| = || =2"|cos| — |+isen| — ||=> z"real => sen| — |=0=> —=kr=>
6 6 6 6 6 6
n=6keN

Para k =1, n = 6. Mas a parte real seria €057 =—-1<0 | ogo, k = 2 € 0 menor “n” é 12.

Este conteldo pertence ao Descomplica. Estd vedada a cdpia ou a reprodugdo
ndo autorizada previamente e por escrito. Todos os direito reservados.



